SEMINARIO DE ANALISISMATEMATICO. Sucesiones. Hojal

1. - Demostrar usando la definicién:

i =1 1, 1.1, 1.01, 1.001,... 1
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2. - Calcular los limites que siguen:
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3. - Consideremos la sucesion definida por recurrencia:

1+an—1
Ay = — con a; = 2.

Demostrar que es convergente y hallar su limite.
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4. - Demostrar que lim a, = 1 para a,.1 = = + f(an)z, con aj; = —.

5. - Consideremos la sucesién v/2, \V2+ V2, \V2+yV2+ V/2,.... Demostrar que es convergente

y hallar su limite.

[\

6. (a) Seaa, =1+ % +.o+ % Demostrar que a,, es convergente. Al limite se le llama el niimero
e.

n
(b) Sea b, = (1 + ) . Demostrar que es convergente y que su limite es el niimero e.
n

7. - Determinar la relacién entre a y b, para que se verifique la siguiente igualdad:

n4+4 an+b n+b n+2
lim { = lim [
n—oo |n + 1 n—oo |n 4 2
8. - Calcular los siguientes limites
n?+5 n?
2 _ 2n—1
. n“+3n—5| n+2 . 1+3n
a) lim |——— b) lim
n=oo | n2 —A4n + 2 n—eo 5+ 3n
1 1
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~

1
2
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h) lim e™" 3
L T VR S

g)

9. - Probar por la definicién que las siguientes sucesiones son de Cauchy

2n 1 3n
a)an:n+5 b)an:ﬁ c)an:n+7

10. - Resolver los siguientes limites

,\1/(a+1)(a+2)...(a+n) 5 Iim (In7n)?2

n! n—oo  n
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c) lm — |—+ — — m
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N L e Y . Inl+...+1Inn
9) B e pe N h) lm e
o 1Py 4 (2n—1P [In(n+a)]"m"
0) Mo v 7) Jim, {mn}
1+2vV2+ ...
k) lim LT V2 s ny/n
n—o0 n2/n
11. Supongamos que lim a, = a. Calcular:
n—oo
al a9 (079
Yot ... G S
a) lim 01 + 202 +2 + 1n b) lim 1 2 n
n—00 n n—00 Inn

. . . . Qp41
12. - Si a,, — a, jqué se puede decir de lim ntle
n—oo q,

13. - Héllese el limite de la sucesién definida por induccién: a; > 0,

1
1+a,

anp+1 =

n—1
Sugerencia: |ap+1 — an| < (2> lag — aq].
14. - Se considera la sucesién de nimeros reales definida por:

Tpo1(14+ 2p_1)
T ) Tn 1 +2xn71 , N )y

Demostrar que es convergente, y calcular su limite.

15. - Probar que si (an) y (by) son dos sucesiones tales que

lim a, =1, lim b, = oo,
n—oo n—oo

se tiene que:
lim (a, — 1)b,

lim o’ = en—oo
n—oo
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