Funciones especiales - Facultad de Matematicas

Funciones de Bessel

1. Demostrar las siguientes propiedades de las funciones de Bessel de primera especie
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2. Demostrar las siguientes propiedades de las funciones de Bessel de segunda especie
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3. Demostrar que para todon =0,1,2,....

2 1, d sen

)"

4. Demostrar la siguiente igualdad
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5. Haciendo uso de la igualdad anterior, deducir la siguiente representacién integral de las funciones

de Bessel de primera especie
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6. Demostrar la siguiente igualdad
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Demostrar que ademas en el caso v = 0 también se puede escribir
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hacer uso de ésta y de la igualdad
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para demostrar que
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7. Demostrar que para u + v > —1, se verifica que
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8. Si denotamos por j,.1, ju2, .... los ceros positivos de J,(x) ordenados de forma creciente, de-

mostrar que si v > —1,

0< ju,l < ju—f—l,l < jy,Q < jy+172 < jl,’g < eens

Indicacion: Domostar, haciendo uso del teorema de Rolle, que entre dos ceros consecutivos de

I/—i-lJ

x~"J,(x) hay al menos un cero de ™" .J,41(x) y que entre dos ceros consecutivos de x vt1(2)

hay al menos un cero de z""1J,(z).



